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SOLUCION DE LOS PROBLEMAS PROPUESTOS

1. La grafica de la funcién f (x) es la adjunta.

Determina, justificando brevemente la respuesta,
los siguientes limites:

a) lim f(x); b) lim f(x); :
X—>—4 x—0" 1 /
C) lim f(x); d) ||n';f(X), 0 s e / T 4 : : "
x—=0* X—> 1 /’-E’_G——TU‘
e) IirP f(x); f) lim f(x). N

¢En qué puntos es discontinua? ;Es evitable la

discontinuidad en alguno de esos puntos?

¢ Tiene la funcion alguna asintota? Si es asi, indicalas.

Solucion:

a) Iim4 f (x) = 0. Aunque la funcion no esta definida en x = —4, el valor de la funcion se acercaa 0
X—>—

por ambos lados: por la izquierda y por la derecha.

b) lim f(x) =+o0. Cuando x — 07, la funcion toma valores cada vez mayores.
x—0"

c) lim f(x) =-2.

x—0"

Es obvio que en x = 0 la funcién no tiene limite: los limites laterales deben existir y ser iguales.

d) lim f(x) no existe (no coinciden los limites laterales): lim f(x)=2 # lim f(x)=-2.
X—2 x—2*

X—2~

e) lim f(x) =—o0. La funcion toma cada vez valores mas grandes y negativos.
X—>—00

f) lim f(x) = 0. La funcion se acerca cada vez mas al eje OX.

X—>+00

« Lafuncidn es discontinua en los puntos x =—4,x =0y x = 2.
En x = —4, por no estar definida; en x =0y en x = 2, por no existir limite.
La discontinuidad puede evitarse en x = —4, definiendo f(-4)=0.

« La funcion tiene una asintota vertical en x = 0: a la izquierda de x = 0, cuando x — 0, la curva se
va al infinito, pegandose cada vez a la recta.

También tiene una asintota horizontal, la recta y = 0: cuando x — +o, la curva se acerca cada vez a
la recta.

2. Halla, por sustitucion (si se puede), el valor de los siguientes limites:

Q) lim (42 —7x+2); ) lim——2t2 . ¢ fimo 2L im X+
x—>-3 x>-12X° +3x+1 x=0 2x° +3x+1 -2 x° -1

Solucion:

Sustituyendo se obtiene:

a) lim (4x° ~7x+2) = 4(-3)* ~7-(-3) +2=36+21+2=59.

b) lim -3x+2 = -3(-1D+2 —Ezioo,

o>12x2 +3x+1 2:(-1)2+3(-1)+1 0
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. —3X+2 2
C) |Im2—=—:1.
-0 2x°+3x+1 1

) lim DXL _42+1 94
x>2x° -1 2°-1 3

3. Halla el valor de los siguientes limites:
a) Iing\/2x—3; b) Iimlez“z; c) Iim(logszolj; d) lim(cos(2x+m)).
X—> X_

X—>— x—1 X1
Solucién:
) limV2x-3=126-3 =9 =3.

b) ||m e2><+2 — e2-(—1)+2 — eO :1 ]

X—-1

. 20 20
¢) lim| lo =log——=1log10=1.
)H( g3x—1j 93121~

d) lim(cos(2x+m))=cos(2n+m)=cos(3n)=1.

X—>T

- X* —3x—4
4. a) Halla el limite de f(x):# en los puntos x = -1, x =0,
X* —4x

4
3
2

8 S K TS I N B e —— = 2

x =1y x=4. ¢A cuanto tiende la funcién cuando x - *+?
Confirma tus resultados sabiendo que su gréfica es la adjunta.

b) Indica los puntos de discontinuidad de la funcion. Si alguna de sus 4 3 -2 \ 123 4567
discontinuidades es evitable como se evitaria. 2

Solucién:

a) Como es una funcion racional pueden presentarse dificultades cuando el denominador se hace 0.

. . x*-3x-4 1+3-4 0
o Six—>-1: lim—; = =—=
x>-1 X° —4x 1+4 5

Graficamente se ve que cuando x — —1, la funcion se acerca a 0.

2_ —_— —_—
« Six—0: Iimw=—4=ioo.
x>0 X°—4X 0

Como se observa en a grafica, la recta x = 0 es asintota vertical.

2
. Six—1: lim2 23X 4_1-3 4=—6=2.Efectivamente, en lagréficase ve que f (1) =2.
x>l X° —4x 1-4 -3

2 —_—
. Six—4: lim2 ;3"‘4:[16‘12‘4:9} ST G [ BTG S
x4 X2 —4x 16-16 0] x* x(x-4) x4 x 4

Aunque la funcion no esta definida en x = 4, graficamente se ve que por ambos lados se acerca a 5/4.

2 2

. . X°=3x-4 . X . .

o Six— *oo: lim %:[f}: lim — =1. (Larectay = 1 es asintota horizontal).
x—oxo X4 —4X 0 x>t ¥
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b) La funcidn es discontinua en los “ceros” del denominador: x =0y x = 4.

La discontinuidad puede evitarse en x = 4, pues existe el limite; se evitaria definiendo f (4) = g

2 —
5.Sea f(x)= xszmél . Halla, justificando el resultado, el valor del limite de f (x) cuando x tiende

a0, 1, 4. «. ¢ Tiene la funcién alguna asintota? Si es asi, da su ecuacion o ecuaciones.
Solucion:
Sustituyendo en cada caso:

2_ —
e« Six—0:Ilim ZX 16 = 0-16 =4
-0 x“+3x—4 0+0-4

2_ — J—
e Six—1:lim 2X 16 = 1-16 = 15=J_roo.
-1 x*+3x-4 1+3-4 O

Como Iin; f (X) = +o0 = la funcion tiene una asintota vertical: la recta x = 1.
X—!

2 _ — —
e Six— -4 |imzx;16:[9}: "mw:“mx_“:ﬁzi
>-4x*+3x—4 | 0] x4 (x+4)(x-1) 4x-1 5 5

2 2
e SiXx— Iimzx—m:{f} = IimX—Z:Iim(l):l.
x>0 X°4+3X—4 | o

X—00 X X—00
Como lim f (x) =1 = la funcién tiene una asintota horizontal: la rectay = 1.
X—>00

6. Halla, justificando el resultado, el valor de los siguientes limites:

. 3x-3 X3 -3x+2 . 4x-20 3% —4x+1
a) lim———; b) lim ———; im— ; d) lim———.
x>1 X +5X—6 x>-2 X +3X+2 x-5 X —5x -l X —
Una vez resuelto el problema, comprueba tus resultados utilizando recursos
informaticos.
Solucién:
_ _ 3x—-3=3(x-1
a) lim 23X 3 = 3-3 :{9} — descomponiendo en factores: § ( )
x-1 x> +5x—6 1+5-6 |0 X“+5x—6=(x—1)(x+6)
e 3(x .3 3
= lim =lim——==.
o1 (x<1)(x+6) *1x+6 7

3x-3

2

Aplicando GeoGebra: teclear Limite( :
X" +5X—6

1} — aparece 0.4286. Observa que ; =0,428571.

b) lim — = =
x>2X°+3X+2 4-6+2

xX°-3x+2 -8+6+2 _[9}: im (X\KZ)(XZ —2x+1) _im X2 —2x+1_9 _
0 x> (XN)(X+1) x>2  X+1 -1

Laigualdad descomposicion x° —3x-+2 =(x+2)(x* —2x+1) se obtiene dividiendo por Ruffini.

Lo mismo puede hacerse con el denominador: x* +3x+2=(x+2)(x+1).

X —3x+2

Aplicando GeoGebra: teclear Limite| — :
X" +3X+2

—2) — aparece 9.
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— (Sacando factor coman) = lim 4(x£5) =lim
X—5 X( _5) x—5

¢) lim
) 0

4x—-20 20-20 _{0}
x5 X2 —5x  25-25

4x—-20
2 o

Aplicando GeoGebra: Ll'mite[
X“ —5X

,5) — aparece 0.8.

d) lim

2 — — —
3x ;4x+1=3—4+1={0}:|.m(x\ 1)(3x 1)_|_m3x 1_2_,
o1 X2 -1 1-1

0] () (x41) ot x4l 2
3x* —4x+1

2

Aplicando GeoGebra: Limite( 1
X —

,1] — aparece 1.
Esto es lo que se observa en GeoGebra.

L 3x-3 . 8 —3x+42 oy (AX—20 /3@ —Axy1
a:lelte(m,l) b—lelte(m,—2) C—Llrnl‘t-(x2 5x,5 d = Limite ﬁ’l

— 0.43 — -0 — 0.8 — 1

x/2

7. Dada la funcién f(x) = € , calcula:
1+X
a) lim f(x); b) lim f(x); c) lim f(x); d) lim f(x).
x—0 x—-1 X—>—00 X—>+00

¢Podria asegurarse que la funcién tiene alguna asintota? Si la respuesta es afirmativa indica su
ecuacidn o ecuaciones.

(Si dispones de alguna aplicacion informatica haz la grafica de la funcion y GO |Ie
confirma tus resultados). g
Solucioén:
] e></2 e0
a) lim =—=1.
01+x 1
e>(/2 e—l/2
b) lim = =+ = Larecta x = —1 es asintota vertical.
x>-114+ X
eX/2 e—oo O
c) lim =—=—=0= Larectay =0 es asintota horizontal.
x>+ X —00 —o0
ex/2 +o0
d) lim = =+o0. — Aunque a este nivel no se tienen instrumentos para afirmar que este

x>0 ]l4 X 400

limite es +oo, con la calculadora se puede ver facilmente: basta con dar a x un valor grande. Por
50

ejemplo, si x = 100, f(100) = ~— =5,1310%.

101 Grafico de exp(x/2)/(1+x)

Tecleando exp(x/2)/(1+x) se obtiene la grafica =L
adjunta. —
En x = 1 se observa que la curva se rompe: por la
izquierda se va hacia —oo; por la derecha, hacia
+00,

También se aprecia que cuando x — —oo, la curva
se pega al eje OX: y =0 es asintota horizontal.

Por la derecha, cuando x — +oo, la funcion toma
x/2

7 6 5 -4 3 B 102 3 4 5

cada vez valores mas grandes: lim = +00,
x—>+0 1 + X -4
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8. Halla, justificando el resultado, el valor de los siguientes Iimites:

X+1 »\/x+ -2 b) lim .

a) lim—m—mm—-; : d) lim————.
) 154+ x -2 HZ X— HH/_— )HZ 2x—4
Solucién:

Si apareciese la indeterminacion 0/0 (y asi va a suceder) habra que multiplicar y dividir cada funcién
por la expresion conjugada del término que lleva raiz, ya que el producto de las expresiones

conjugadas permite eliminar la raiz cuadrada: (\/K+ B)(\/K— B) = A—B?.
El producto del otro término no suele convenir hacerlo; asi, en el limite que sigue, el producto del
numerador, (x +1)(\/5+ X+ 2) no se realiza, lo que facilita la simplificacion posterior.

X+1 ~1+1 0 _ (x+l)(\/5+x+2) _ (x+1)(«/5+x+2)
a) lim [ } lim =I|r[1 =
o1 f5rx—-2 |J4-2 0 H1(\/5+x—2)(«/5+x+2) >t S5+x-4
- lel(X}Q( ‘5:X+2)leLml(\/5+x+2):JZ+2=4.

b) lim M—ZZ[J“_‘ZZQ}:“m(m_z)(m+2):"m (x+2-4) |
=7 X=2 2-2 0] =2 (x-2)(Vx+2+2)  OF(x-2)(Vx+2+2)

= lim (}/2) =lim ! -t zl.
H2(},/2)(\/m+2) HZ(\/m+2) 2+2 4

x-1 o] o D) (eD(Vxl)
L e e e e

9 lim M—x:{ﬁ—zzg} _ Iim(ﬁ—X)(ﬁH/ i (x+2-x)
x>2  2X—4 4-4 0 X2 (2X—4)( X+2+X) xaz(zx_4)(m+x)

. x//é )(x+1) iim —x-1 -3 _
H22 /2( x+2+x) X”ZZ(m+X) 24

—> Laexpresion x+2—x? = —(x2 —X- 2) , siendo su descomposicion factorial la que se indica en el

numerador.

9. Halla las asintotas de las siguientes funciones racionales:

D f0=200 DW= 9 =2 A (=T
X—3 X+3
(Comprueba tus resultados utlllzando recursos informaticos).
Solucion:
Recuerda:
« Si lim f(x) =0, entonces la recta x = a es una asintota vertical de la curva y = f(x).
X—a

(Las funciones racionales pueden tener asintotas en los puntos que anulan el denominador).
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« Si lim f(x)=1 se concluye que la rectay = | es una asintota horizontal de f (x).

X—»00

90

(Las funciones racionales tienen asintotas horizontales cuando el grado del denominador es igual o

mayor que el grado del numerador).

a) f(x)= 2—)(3 — Dom (f) = R — {3}. En x = 3 tiene una asintota vertical.
X —

2X 6 6

En efecto; lim—— =—— == =40, La asintota es la recta x = 3.
x=>3X—3 3-3 0
2X 2X
« También tiene una asintota horizontal, ya que lim ——=Ilim—=1Iim2=2.
X250 X—3 x>0 X Xowo

La asintota es la rectay = 2.

b) f(x)= % — Dom (f) = R — {2}. En x = 2 tiene una asintota vertical.
X_

En efecto: lim=—oX =120 .0 _ 4o aasintotaes larectax = 2.
x>2X—-2 2-3 0
. . . . 1-3x . -3x .
« También tiene una asintota horizontal, ya que lim =lim —=lim (—3) =-3.
X—00 X — X=X X—>00

La asintota es la rectay = -3.

0 1= 2><X+3

= —3 tiene una asintota vertical.

En efecto: lim 2X=4_0=4_~10_, | aasintota s la recta x = -3.
x>-3 X+3 —3+3 0
2x=4 _ . 2X
« También tiene una asintota horizontal, ya que lim =lim—=1lim2=2.
xoo X+3  xomo X x>

La asintota es larectay = 2.

d) f(x)=— —> Dom (f) = R — {0}. En x = 0 tiene una asintota vertical.
. -4 4 .

En efecto: lim— =— =400, La asintota es la recta x = 3.
x—0 X 0

o ] . . -4 4
« También tiene una asintota horizontal, ya que lim —=—=0.
X—0 X o0

La asintota es la rectay = 0.

Nota: Estas funciones se estudiaron en el problema 17 del tema 8. Cuando hayas
determinado las asintotas, comprueba tus resultados con los que alli se dieron. Sus
gréficas son Ias siguientes.

, ¢! 12 10
8~ |o A 10 |
1 ! 2x :-x—4 o
61 AN fx)= = - f(x) 3 8 . ql =0
g 0 N af [, S f==]
y=2__ 1. . B — 214 P ¢ y=2 * f
S e I y=0
—.G'—ld.l—l2.-‘2r:1l:GHBI1.0I1.2I "_i;y "LT4 6 8 10 121086 4 2, 24 5 8 :|D”8”5”4“2_; e
-24 N\ 24 y=-3 4
1Ny T e e YIT e 4qs
4] %ix=3 44 T e 5]/
64 |1 61 1-3 re 8
°1 /) ro=-= o
-8 4 I =
8_ [
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10. Halla las asintotas de las siguientes funciones racionales:

2X X2 +1 X+2
a) f(x)= ; ;

x? -9 ) f(x):(x—z)(x—l)' )=
Solucion:

En el problema anterior se recordd el criterio para hallar las asintotas de una funcién racional.

a) f(x)= 22X 5 — Dom (f) = R — {3, 3}. Hay que hacer el limite en esos puntos para determinar
X —
si hay asintotas verticales.

) 2X -6 -6 . )
Enx=-3: lim 5 =——=—=100 = larecta x = -3 es asintota vertical.
x>-3x—-9 9-9 0

2X 6

6 , .
=— =400 = larecta x = 3 es asintota vertical.

Enx=3: lim——=
x»3x—-9 9-9 0
L ] . : . 2X 2 2
- También tiene una asintota horizontal, ya que lim ——=lim — = lim—=—=0.
X—>w Xc—Q x> X X—0 X 00

La asintota es la rectay = 0.

X% +1

(x—2)(x-1)

determinar si hay asintotas verticales.

2
Enx=1: lim X“+1 = 1+1 =§=J_roo = larecta x = 1 es asintota vertical.
x-1(x-2)(x-1) (-1)-0 0

2
Enx=2: lim X+l :4+1=§=J_roo = la recta x = 2 es asintota vertical.
x->2(x—2)(x-1) 01 0

. También tiene una asintota horizontal, ya que

2 2 2
i X“+1 . X“+1 . X . .

lim ——————=Ilim————=1lim—=1lim1=1 = Laasintotaes larectay = 1.
x—>oo(x—2)(x—1) X5o X5 —3X+2 Xoo XS  X—>w®

b) f(x)= — Dom (f) = R — {1, 2}. Hay que hacer el limite en esos puntos para

X+2 .
¢) f(x)=———— Como X2 +3x+2=0six=—-20x=-1= Dom (f) =R — {-2, —-1}. Hay
X°+3X+2
que hacer el limite en esos puntos para determinar si hay asintotas verticales.
- X+2 -2+2 0 . X+2 . 1 1
Enx=-2: lim = =—|/=lim——=1Ilim———=—=
x>2x2+3x+2 |[4-6+2 0] x>2(x+2)(x+1) x>-2(x+1) -1

Como existe limite (no vale «), en este punto no hay asintota vertical. (Se trata de una
discontinuidad evitable).

Enx=-1: lim 2X+2 = —1+2 =1=J_roo = la recta x = -1 es asintota vertical.
x>-1x“+3x+2 1-3+2 0

. También tiene una asintota horizontal, ya que

X+2 . x .. 1

. 1 .
lim ————=1lim—=Ilim-=—=0 = Laasintotaes larectay = 0.
x20 X© 4+ 3X+2 x>0 XS xooX 00
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11. Halla los puntos en los que no son continuas las siguientes funciones:

3X X—2 X+1 2x-1
a) f(X)=— b) f(x)= X c) f(x)= : d f(X)=————.
) 109 x—1 ) 10 X2 +3X ) 1) x% +1 ) 109 x? —2x—15

Solucion:

X : g . .
a) f(x)= 3—1 no es continua en x = 1, pues no esta definida en ese punto. En los demas puntos si

es continua.

X—2
X2 +3x
de x*+3x=0 = x =0y x = -3. Por tanto, es continua en R — {-3, 0}.

b) f(x)=

no es continua en los puntos en los que no esta definida, que son las soluciones

X+1

c) f(x)=— 1 esta definida siempre: el denominador no se anula en ningn punto. Por tanto, es
X~ +

continua siempre.

2x-1 . e
d) f(x)= ﬁ no es continua en los puntos en los que no esta definida, que son las
X“—2X—

soluciones de x> —2x—-15=0 = x =

2+(-2)?-41.(-15) 2464 28 [5
21 2 2 |3
Por tanto, es continuaen R — {-3, 5}.

12. Aplicando limites laterales comprueba si son continuas o no las siguientes funciones definidas a
trozos.

2—-X, Six<2 x2 -1 six<1 -2X+1, six<0
a) f(x)= : b) f(x)= ' X c) f(x)= .
) 10 {x2—2x, Si X > 2 ) T {Inx, six>1 ) 10 e, six=0
Solucién:
) £ 2—X, Six<2
a X) = )

X% —2X, SiX>2

Por separado, cada una de las funciones es continua en su intervalo de definicion (la primera funcion es
una recta; la segunda, una parabola). Habra que ver si también es continua en el punto x = 2, el de
union/separacion; para ello los limites laterales deben valer lo mismo, y ser igualesa f(2)=2-2=0.
Como

lim f(x)=lim(2-x)=2-2=0y lim f (x)= Iin;(x2—2x)=22—2-2=0,

X—2" X—2"

se deduce que la funcion también es continua en ese punto.

2_ -
b) f(x) = X -1, s!x<1
Inx, six=>1

los limites laterales son igualesa f (1) =In1=0.

. El Gnico punto que presenta dudas es x = 1. Sera continua en ese punto si

Como lim f (x) = Iim(x2 —1):1—1:0 y lim f (x) = lim(Inx)=In1=0 son iguales, se deduce que
x—1* x—1"

x—1" x—1"

la funcion también es continua en ese punto.
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-2x+1, six<0 . ) . ) e
. 50" El Unico punto dudoso es x = 0. Seréa continua si los limites laterales son
e, SIx=

c) f(x) ={
igualesa f (0)=e° =1.
Como Iirg] f(x)=lim(-2x+1)=0+1=1y Iir(r)l f(x)= Iirz)] e =e” =0 son distintos, se deduce

x—0"

que la funcioén no es continua en ese punto.

2X+5 X< =2

13. Estudia mediante limites la continuidad de la funcion f(x)={x*+2x+1 -2<x<1.
—Xx*+2 x>1

Justifica el resultado graficamente.

Solucién:

La funcion dada esta definida mediante tres funciones continuas. Por tanto, los Gnicos puntos

dudosos son x = -2y x = 1. En esos puntos, la continuidad exige que exista limite (los limites
laterales deben ser iguales).

« Enx=-2:
lim f(x)= lim (2x+5)=1; lim f(x)= lim (X’ +2x+1)=1 = es continua.
X—>—2" X—>—2" x—>-2" X—>—2"

. Enx=1:

lim f(x) = lim (x* +2x+1)=4; lim f (x) = lim (-x*+2) =1 = no es continua.
x—1" X—1" x—1*

x—1*

Como se trata de una funcion lineal y de dos parabolas, pueden
dibujarse dando valores.

Puntosde f(x)=2x+5 — (-4,-3)y (-3,-1).

Puntos de f(x)=x"+2x+1 — (-2, 1), (-1, 0)y (17, 4).

Puntosde f(x)=-x*+2 — (1,1), (2,-2) y (3, 7).

Como puede verse, la funcion es continuaen x =-2; noloesenx = 1.

14. Para qué valor de a es continua cada una de las funciones:

2 f(X):{a—x six<4 ) f(x):{

x*—-16 six>4’
Solucion:

a) Por separado, cada una de las funciones dadas es continua en su dominio de definicion.
La Unica duda se presenta en x = 4. Sera continua si los limites laterales coinciden con su valor de
definicion, que es f(4)=4°-16=0.

Por la izquierda: lim f(x)=lim(a—x)=a-4.
X—4~ X—4~

x> +x-3, six<1
X+a, six>1

Por la derecha: lim f (x) = lim (x* -16)=16-16=0.

x—>4* x—>4*

Serd continuasi a—4=0 = a=4.

x> +x-3, six<1

b) Para que la funcion f (x) :{ sea continua en x = 1, que es el unico dudoso,

X+a, six>1
deben coincidir los limites laterales con su valor de definicion.

Como
lim f(x)=lim (% +x-3)=1+1-3=-1; lim f(x)=lim(x+a)=1+a,
x—1" X—1" x—1" x—1"

debe cumplirse que —1=1+a=a=-2.
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15. El precio (en cientos de euros) de un nuevo modelo de teléfono mavil viene determinado por la

- 7+2t7 . , : .
funcién P(t) = 7 donde t mide el nimero de meses transcurridos desde su lanzamiento al
t+

mercado.

a) ¢Cual fue su precio inicial? Comprueba que su precio baja en los dos primeros meses. ;A cuanto
tiende al cabo de 10 meses?

b) Con el paso del tiempo, ¢hacia qué precio tiende?

Solucion:
I _ 7+0? :
a) En el momento inicial, t =0: P(0) = W =1,75 cientos de euros = 175 €.
+
2 2
Parat=1yt=2: Pl) =2+ -1, 100€; P2)=1"22 -1 _0 9375 ; 0375€
(1+2)" 9 (2+2)" 16

2
Cuando t — 10, lim T+t = 7+200

5 — ~1,4375 — 143,75 €.
t-10 (t n 2) 12

b) Con el paso del tiempo (a largo plazo; cuando t — =) el precio tendera a 200 €, pues:

2 2 2
lim(P) =lim 2 —jim "2 _jjm 2o,
t—o t—o (t+2) t—w t _|_4t_|_4 too t

16. Supongamos que el beneficio de una empresa, en millones de euros, para los proximos 10 afios

2 .
. ., ax—x°, si0<x<6 . . . ~
viene dado por la funcion f(x) = i , siendo x el tiempo transcurrido en afios.
2X, Si 6<x<10

a) Halla el valor del pardametro a para que f(x) sea una funcion continua.

b) Para a = 8 representa su grafica e indica en qué periodos de tiempo los beneficios crecen o
decrecen.
Solucion:
a) Para que la funcio sea continua es necesario que en el punto x = 6, Gnico que presenta dudas,
coincidan los limites laterales.

lim f(x) = lim (ax-x*)=6a—36; lim f(x) = lim (2x) =12

Xx—>6 x—6 x—6"

X—6"

Sera continua cuando 6a—36=12 =>6a=48—=a=38.

20
b)Sia=8, f(x):{gx_xz’ s10<x<6 "
2X, Si 6<x<10 14
Puede representarse dando valores. 12
. Intervalo [0, 6], f(x)=8x—x?, Es uva parabola. te
Puntos: (0, 0); (2, 12); (4, 16), vértice; (6, 12). :
. Intervalo (6, 10], f(x)=2x. 4
Puntos: (7, 14); (10, 20). 2
Los beneficios crecen los cuatro primeros afios y los 4 ultimos; decrecen en
el periodo (4, 6): afios 5° y 6°. 51 246 31012
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